
Math-Aquarium【定理・公式の証明】三垂線の定理 
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 1  AO⊥α，OB⊥l ならば AB⊥l 

 2  AO⊥α，AB⊥l ならば OB⊥l 

 3  AB⊥l，OB⊥l，AO⊥OB ならば AO⊥α 

 

 

 

 

証明 1  

直線 lは平面α上にあり，AO⊥αであるから 

AO⊥l ……① 

また OB⊥l ……② 

①，②から 平面 OAB⊥l 

ここで，直線 AB は平面 OAB上にあるから AB⊥l 

 

 

 

 

証明 2  

直線 lは平面α上にあり，AO⊥αであるから 

AO⊥l ……① 

また AB⊥l ……② 

①，②から 平面 AOB⊥l 

ここで，直線 OB は平面 AOB上にあるから OB⊥l 

 

 

 

 

証明 3  

AB⊥l，OB⊥lから 平面 OAB⊥l 

よって AO⊥l  ……① 

また  AO⊥OB ……② 

直線 lと直線 OBは平面α上の交わる 2直線なので，①，②から AO⊥α 

 

 

 

 ポイント  直線 lと，直線 AB を含む平面が垂直であることを示す。 

B 

A 

O 
l 

α 

 ポイント  直線 lと，直線 OB を含む平面が垂直であることを示す。 

 ポイント  直線 AOと平面α上の交わる 2直線が垂直であることを示す。 


